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MATEMATICA 1 | numeri naturali e interi

CAPITOLO 1

I NUMERI NATURALI E INTER

“I| meno davanti a un numero mi sembrava un errore. Poi ho visto la retta:

n

-3 ¢ dall'altra parte dello zero, alla stessa distanza di 3.

/oppos'ﬁ\
-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

sulla retta orientata ogni numero ha il suo posto: 3 e =3 sono opposti, alla stessa distanza dallo zero.

IN QUESTO CAPITOLO ALLA FINE SAPRAI

1.1 I numeri naturali e le quattro operazioni V' mettere in ordine numeri positivi e
negativi sulla retta

1.2 Le potenze e le loro proprieta v calcolare MCD e mcm scomponendo
1.3 Multipli, divisori, MCD e mcm in fattori primi

s . v/ calcolare un’espressione rispettando
1.4 T numeri interi e la retta orientata lordine delle operazioni

1.5 Operare con gli interi relativi

TI SERVE RICORDARE

o ol el e B L - le tabelline e le quattro operazioni

- le potenze con esponente naturale

Capitolo 1 n



| numeri naturali e interi MATEMATICA 1

I numeri naturali e le
quattro operazioni

Matematica - prima - aritmetica 4

“Sapevo fare i conti, ma non sapevo perché 3-4 e 4-3
danno lo stesso. Poi ho disegnato i puntini:
é lo stesso rettangolo, girato.” 3

(1) I NUMERI NATURALI

I naturali sono 0, 1, 2, 3, ...: non finiscono mai,
ogni numero ha un successivo. L'insieme si

3:4=4-3=12

indica con N.
Sulla retta stanno in ordine da sinistra a destra:
7 viene dopo 5, quindi 7 > 5. quattro colonne di tre puntini o tre righe di quattro:
lo stesso rettangolo, sempre 12 puntini.
Ni=R0, T 27 80 1T " —
OCCHIO!
@ ADDIZIONE E MOLTIPLICAZIONE 12:4 =3, ma 4:12 non & un naturale:
Addizione e moltiplicazione si fanno sempre in N. la_divisiole nan & commutativa.
Commitative: B ¥4 =4 %3 e 34 =4-3 g 5.-'-‘0’, ma 5 : O non esiste: per 0
Associative: (2 +3)+5=2+(3+5). Lk phise et P,
La distributiva le lega: - —
B.(4 +2)=3]-4+3:2=18. ESERCIZIO SVOLTO
R R S e ) Calcola #+12 con la distributiva.
@ 1) 121=110/+2
: lSOTTRAZIONE E ;)IVAIfSI(;NE : 2) 7-(10+2) = #-10+7#-2
ono le operazioni inverse: 9 -4 =5 perché |
5+4=9; 12:4 =3 perché 3- 4 = 12. 2)-70+14-=-84
Non sono commufative. . j 712 = 84
In N si sottrae solo se il primo numero non &
minore del secondo: 4 = 9 non & un naturale.
Si divide solo se il primo & multiplo del secondo: e il calcolo a mente: prima le decine,
13 : 4 non & un naturale. poi le unita.
12:4 = 3 perché 3-4 =12 _ 2,
(
DA RICORDARE
(@D N ={0;1;2;3;..}: ogni naturale ha un successivo.
(2) addizione e moltiplicazione: commutative, associative; a+ (b+c)=a-b+a-c.
@ sottrazione e divisione: inverse, non commutative.
() per 0 non si divide mai; 0: a=0 se a # 0.
_ _J

1.1 I numeri naturali e le quattro operazioni



MATEMATICA 1 | numeri naturali e interi

Le pofenze e le loro proprieta

Matematica - prima - aritmetica

“Pensavo che 2* fosse 2 - 3. Poi ho letto le barre: I, 2, 4, 8, ogni volta
il doppio. Il 3 dice quanti 2 moltiplico: 2-2-2.”

e = N —
(1) CHE COS’E UNA POTENZA
Una moltiplicazione ripetuta: 2*=2-2-2=8.
Il 2 ¢ la base, il 3 I'esponente: quante volte
la base compare come fattore.
23 non & 23 = 6. Esponente 1: la base,
7' = 7. Esponente 0: vale 1 (base diversa
da 0):7°=1. :
3 le potenze di 2 crescono a scatti: ogni barra & il doppio
2°=2-2-2=8,non2-3 della precedente, |'esponente conta i raddoppi da 1. ]
N\ 7 | N
F 17 &
(2) STESSA BASE (3) STESSO ESPONENTE
Prodotto: tieni la base, somma gli esponenti: Prodotto: moltiplica le basi, tieni I'esponente:
2%. 2% = 2° = 32. Quoziente, con base diversa 23.53%=10% = 1000. Quoziente, con divisore
da 0 e primo esponente non minore del diverso da 0 e divisione esatta: dividi le basi:
secondo: softrai il secondo dal primo: 424 32 =22 Iy,
2% : 2 =_23 = 8. e _ _ Basi diverse ed esponenti diversi: nessuna
Potenza di potenza: moltiplica gli esponenti: proprieta pronta, si calcola:
(2%} = 2¢= 64 2%.32=8.9=72,
| PR B Rl @ T 27 +5% = op; 671 352 2° |
7
a 0 \
ESERCIZIO SVOLTO 1( “occHio!
e 4,22, 25
?;’mﬂ'f';? =3 36 i Le proprieta valgono per prodotti e
2} 3¢+ 35 =31=13 quozienti. 2° + 2% non & 2°: & 8 + 4 =12.
3) controllo: 81 -9 :22‘*3 g 729 : 243 =3 Esponente 0, base diversa da 0:
I NN il risultato & 1, non 0. 5° = 1.
kuso. le proprietd prima di calcolare: i numeri restano piccoli. C

(DA RICORDARE

(@ 23=2-2-2: la base si ripete come fattore quante volte dice I'esponente.

(@ stessa base, diversa da 0: nel prodotto somma gli esponenti, nel quoziente
sottrai il secondo dal primo (il primo non minore); potenza di potenza:
moltiplica gli esponenti.
stesso esponente: moltiplica o dividi le basi (divisore diverso da 0, divisione esatta),
tieni I'esponente.

a'=a, a®=1 (a#0); somme e differenze: nessuna proprieta.

1.2 Le potenze e le loro proprieta B



(/AW | numeri naturali e interi

MATEMATICA 1

Le proprieta delle potenze

Matematica - prima - la pagina da tenere aperta

“Le proprieta le sapevo a memoria e le sbagliavo lo stesso. Le domande giuste sono due, «prodotto,
quoziente o potenza di potenza?» e «stessa base o stesso esponente?»: le risposte decidono la mossa.”

E se le basi sono
uguali e devo
moltiplicare?

FAI
Tieni la base e SOMMA gli esponenti.

OCCHIO
La base non si tocca: 52+ 5% non & 25°.

ESEMPIO

.52

(esponenti: 2 +3 =5)

=58

E se le basi sono
uguali e devo
dividere?

FAI
Tieni la base (diversa da 0) e SOTTRAI
gli esponenti: il primo meno il secondo.

OCCHIO

Solo se il primo esponente non & minore
del secondo: 7*: 7% non & un naturale,
e non & #2: gli esponenti non si scambiano.

ESEMPIO
g S APR 8.
(esponenti: 6= 4 = 2)
=7*=49

E se c'e una
potenza di
potenza?

FAI

Tieni la base e MOLTIPLICA gli esponenti.

OCCHIO
(32)* non & 3°: gli esponenti
si moltiplicano, non si sommano.

ESEMPIO
2\ 4
(B=0C
(esponenti: 2= 4 = 8)
=30

E se le basi sono
diverse ma ['esponente
¢ lo stesso, e devo
moltiplicare o

FAI
Moltiplica (o dividi, con divisore diverso da 0
e divisione esatta) le basi e TIENI
Iesponente.

OCCHIO

Se cambiano sia la base sia 'esponente non

-

@ stessa base, diversa da 0: nel prodotto somma gli
esponenti, nel quoziente sottrai (il primo non minore
del secondo); (@ potenza di potenza: moltiplica gli
esponenti; (3) stesso esponente: nel prodotto moltiplica
le basi, nel quoziente dividile (divisore diverso da 0, \
divisione esatta); (@) somma o differenza: nessuna ‘

dividere? c'é una proprieta pronta: si calcola, oppure,
se una base & potenza dell’altra, la si
riscrive: 82+ 23 = (2%)2.23=26.2%3=2°%
e
DA RICORDARE 2

droprieté, calcola.

OCCHl0!
Le proprieta valgono per prodotti e quozienti: con somme e
differenze si calcola ogni potenza e poi si fa il conto:
3%-32=27-9=18, non 3'; 2°+5%=8+125=133, non #>.
Esponente 0 con base diversa da 0: il risultato & 1. Esponente 1:
la base, e un numero senza esponente ha esponente 1, per
esempio 5+ 5% = 5% Base 1: sempre 1. Base O con esponente
J ‘\\positivo: 0. 0° non ha significato.

ESEMPIO
47 25°
(basi: 4+ 25 =100)
= 1003 = 1000 000

1.2 Le potenze e le loro proprieta



MATEMATICA 1

Multipli, divisori, MCD e mem

Matematica - prima - aritmetica

“MCD e mem i scambiavo. Poi ho messo i divisori di
42 e di 18 in due cerchi: in mezzo stanno i comuni,
e il piv grande ¢ il MCD.”

(1) MULTIPLI, DIVISORI, PRIMI

I multipli di 6 sono 0, 6,42, 18, ..., infiniti. I divisori
di 12 lo dividono senza resto, 41,2, 3, 4, 6,12, e
sono finiti.

Un primo ha due divisori soli, 1 e se stesso: 2, 3,
5,7 11,...11 2 & l'unico primo pari; I'1 non & primo.

12 : 4 = 3 con resto 0, quindi 4 divide 12

(2) LA SCOMPOSIZIONE

Ogni naturale maggiore di 1 & un prodotto di primi,
in un modo solo (l'ordine dei fattori non conta):
4252%-3; 18 3 2,34

Dividi per il primo piv piccolo finché puoi, poi per il
successivo, finché resta 4; il prodotto dei primi usati
¢ la scomposizione, e un primo ripetuto diventa una
pofenza: 12:2 =6, 6: 2 =3, 3: 3 =1, quindi
12 +2:2-3=2%3,

121= 2435118 =218

(3) MCD E mem

MCD, il piv grande dei divisori comuni: i fatfori
comuni con I'esponente pid piccolo. MCD (12, 18) =
23 = 6; senza fattori comuni, MCD = 1.

mem, il pid piccolo multiplo comune (non 0): tutfi
i fattori con I'esponente piv grande. mem(42, 18) =
2232 = 36

MCD (42, 18) = 6; mcm(42,18) = 36

| numeri naturali e interi [/ :HN|

ANB={1;2;3; 6}

A sono i divisori di 12, B quelli di 18: i comuni stanno
nella parte in mezzo, A N B («A infersezione B»), e
il piv grande, 6, & il MCD.

(0CCHIO! =

Il MCD non supera i numeri, il mcm non & mai pi
piccolo: se esce il contfrario ¢'é un errore, nelle due
scelte (fattori, esponente), nella scomposizione o in
un conto.

Due numeri con MCD =4, come 8 e 15, sono
kprimi fra loro, e il loro mem & il prodotto: 420.

(ESERCIZIO SVOLTO
Calcola MCD e mem di 20 e 30.
1) 20 =(2%: 5, 30=2.315
2) MCD: 2|-5 =40

3) mem: 22-3:5= 60

MED =10, Mem =160

controllo, con dve numeri: MCD - mcm = 10+ 60 =
600 = 20-30; 20:10=2 e 30:10 = 3, senza

resto e primi fra loro.
& 7

(DA RICORDARE

multiplo di 3; il contrario no: 12 non divide 3.

(@D per un numero diverso da 0: multipli infiniti, divisori finiti. 3 divide 12 vuol dire che 12 &

(@) primo = due divisori soli; 1 non & primo; 2 & I'unico primo pari.
(® MCD: comuni, esponente pio piccolo; mcm: tutti, esponente pid grande.
L@ per numeri diversi da 0: MCD < i numeri € mecm; MCD = 1: primi fra loro.

1.3 Multipli, divisori, MCD e mecm



